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3. [Test nalezeni cesty.] Je-li préavé oznackovany vrchol y volny, znackovaci
procedura kon¢i, je nalezena stiidava cesta s volnymi krajnimi vrcholy. Je-
-li vrchol y parovanim P nasycen, pokracujeme podle kroku 4.

4. [Znackovdni vzad.] Oznackujeme vrchol (lezici v mnoziné X ), ktery je sparovan
s vrcholem y, a pokracujeme podle kroku 2.

Jestlize takto upravena znackovaci procedura skondi, aniz nalezla st¥fidavou cestu
s volnymi krajnimi vrcholy, pak stavajici parovani jiz je maximalni. Dtkaz tohoto
dtlezitého tvrzeni vyplyva z véty 9.2.3 nebo také z analogie s toky v sitich (véta
8.3.7).

9.3.3 Konigova véta. Bud dan bipartitni graf G se stranami X a Y. Pocet hran
v maximalnim parovani v grafu G je roven

(9.1) (IX\A[+[Ve(A)]) -

min
ACX
PozNAMKA: Tato véta mé pro parovani v bipartitnich grafech podobny vyznam

jako Fordova-Fulkersonova véta 8.3.8 pro toky v sitich. Mnozinu A, pro kterou ve
vyraze (9.1) nastdvd minimum, lze sestrojit pomoci znackovaci procedury.

DUKAz: Ke grafu G sestrojme transportni sit 7' podle 9.3.1.

Vezméme libovolnou mnozinu A C X a uvazujme fez W(Z) uréeny mnozinou
vrcholt Z = {z} U AU Vg(A). (Viz obr. 9.6.) Tento fez obsahuje |X \ A| hran
z mnoziny ET(z) a |Vg(A)| hran z mnoziny E~(s). Tyto hrany maji jednotkové
kapacity, ostatni hrany kapacitu fezu neovliviiuji. Kapacita fezu W (Z) je tedy rovna
| X\ A|+|V&(A)]. Proto zddné parovani nemtize mit vice nez | X \ A|+ |V (A)| hran.

Obrazek 9.6: K diikazu Koénigovy véty.

Zbyva dokazat, ze existuje mnozina A C X, pro kterou nastane rovnost. Podle
Fordovy-Fulkersonovy véty 8.3.8 je velikost maximalniho toku, tj. velikost parovani,
rovna kapacité miniméalniho fezu. Dokazeme, Zze minimélni fez ma popsany tvar

W(Z), kde Z = {z} U AU Vg(A) pro n&jakou mnozinu A C X.



